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Ejercicio 1.  (1,25 puntos)  
 

Calcula a y b para que el polinomio ( ) 3 26p x x x ax b= + + +   sea divisible por ( )2 4x − .

  

Solución: 

 

( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )

3 2

2 2

3 2

3 2

6

4 4 2 2 , 2 2 .

2 0 2 6 2 2 2 10 8 24 2 0

2 0 2 6 2 2 0 8 24 2 0

2 16

2 32

6

2 32

p x x x ax b

p x debe ser divisible entre x como x x x p x tiene que ser divisible entre x y x

p a b a b

p a b a b

a b
su

a b

a b

a b

= + + +

− ⇒ − = + − + −

− = ⇒ − + − + − + − += ⇒ − + − + = ⇒

= ⇒ + + + = ⇒ + + + = ⇒

− + =

= −

+ = −

−
⇒ + = −

( ) 3 2

2

6 4 24

48 4 4,2 ,mando ambas ecuaciones obtenemos b y en consecuencia

Por tanto el polinomio será x x

a

p x

b

x=

= − ⇒ −

+ −

=

−

= −

 

 

 

Ejercicio 2.  (1,25 puntos)   

 

− Escribe en forma de intervalo y representa en la recta real el siguiente conjunto de números:  

• 
2 1 5x− ≥

  

− Efectúa y simplifica: 14 1
4 8

9 2
+ − +  

 

 

Solución: 

[ )

( ]

) 2 1 5

5, 5 5.

2 1 5 2 6 3 3 ,

2 1 5 2 4 2 , 2

a x

Los números cuyo valor absoluto es mayor o igual que son los mayores o iguales que y los menores o iguales que

x x x x

Entonces o

x x x x

Los números reales que cumplen la condic

− ≥

−

 − ≥ ⇒ ≥ ⇒ ≥ ⇒ ∈ + ∞


⇒
 − ≤ − ⇒ ≤ − ⇒ ≤ − ⇒ ∈ −∞ −

( ] [ ), 2 32 5 ,1ión x son los pertenecientes al conjunto−∞ − ∞− ≥ +∪
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Ejercicio 3.  (3,75 puntos)   
 

Resuelve las siguientes ecuaciones:  

( )

( ) ( ) ( )

2 3 3 12
2 2

3

2 1

) 2 1 1 1 ) 3 9 ) 2 log log 2 5

41 1
) 5 ) 4 2 33 ) log 1 log 5 13 log 3

1 1 2

x x

x
x

a x x c d x x

x x
b x d f x x x

x x

− +

−

− − − = = + − =

−  + = − ⋅ + = + = − − − + −  
  

 

Solución: 

 
 

( ) ( )

( ) ( )
( )

( )

( ) ( ) ( )
3

2 2
2

3
2 2

22

2

2

2

41) 2 1 1 1 ) 5 ; 1 , 1 1
1 1

2 1 1 1

2 1 1 1

2 1 1 1 2 1

1 2 1

1 2 1

2 1 4 1

6 6 4 5 6 4
6 5 0

2

.

5

12

x xa x x b x mcm x x x
x x

x x
x x

x x

x x x

x x

x x

x x x

x x x

Lo comprobamos y ambas soluciones son vá

x

lidas

x

−− − − =  + = − + − = − + −

− = + −

− = + −

− = + − + −

− = −

− = −

− + = −

± − − ⋅ ±− + = ⇒ = = =
=
=



( ) ( )( )2

2 2 2

4 3 2 3

2 2

4 3 2 3

4 2 2

2

2

2

5 11 41

1 1 1

41 5 5

1 1

41 5 5

5 36 0 , ,

99
5 36 0

4 4

x xx

x x x

x x x x x x

x x

x x x x x x

x x ecuación bicuadrada x y

xy
y y

y x

− −− −+ =
− − −

− + − − − +=
− −

− + − = − − +

− − = =

==
− − = ⇒ ⇒ = − = −

3

3
Solucion

x

x
es



=
= −








 

 

( )

( ) ( )

2

2

2

13 3 12

3 123 2

3 6 24

2

2

2

1
) 4 2 33

2) 3 9

2
3 3 4 2 33 , 2

2
3 3 2 8

4 33 4 33
3 6 24

6 27 0 4

6 6 4 27 6 144 6 12

2 2 2
9

3

x
xx x

xx x x
x

x x

x

x

d
c

hacemos el cambio de variable t

t t
x x t t

x x

x

Soluciones

−− +

+−

− +

 ⋅ + = 
 =

 = ⋅ + = = 
 

=  ⋅ + = ⇒ + = − = +  

− − =

± − − ⋅ − ± ±= = = ⇒




=
= −

( )

2 2
2

2

2 3

2

8 33 4 8 33
4 8 33

4 33 8 0

833 33 4 4 8 2 233 31
1

2 4 8

3

2 2
4

2

x

x

x

t t t t
t t

t t t t t

t t

t
t

t

Soluciones
x

−

++ = ⇒ = ⇒ + =

− + =
=± − − ⋅ ⋅  =±  = = = ⇒ ⋅

=
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= =




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( )

( )
( )

( )

( )( )
( )( )

2 2

2 5
2 2 2

2
2 2

2 3 2

3 2

3 2 2

2

2

2

) 2 log log 2 5

log log 2 log 2

log 2 log 32

2 32 2 32

2 32 0 ,

1 2 0 32

4 4 8 32

1 2 8 0

2 32 4 2 8

4 0
4 2 8 0

2 8 0

2 8 0

d x x

x x

x x

x x x x

x x factorizamos el polinomio

x x x x x

x
x x x

x x

x x no tiene sol

+ − =

+ − =

 ⋅ − = 

⋅ − = ⇒ − =

− − =

− −

− − = − + + ⇒

− =
− + + = ⇒ 

+ + =

+ + =

( ) ( ) ( )

( )

( )( )

( )

2

2

2

) log 1 log 5 13 log 3

5 13 5 13
log 1 log 1

3 3

1 3 5 13

3 3 5 13

7 10 0

7 7 4 10 57 3
22 2

2

4

f x x x

x x
x x

x x

x x x

x x x x

x x

x
x

x

Comprobamos las posibles soluciones y vemos que x no

es vá

uciones reales

Solució xn

+ = − − −

− − + = ⇒ + = − − 

+ − = −

− + − = −
− + =

± − − ⋅ =±= = =  =

=

=

5

.lida porque no existen logaritmos de números negativos

Soluci n xó =

 

Ejercicio 4.  (1,25 puntos)   
 

El lado de un rombo mide 10 cm y su área 96 cm2. Calcula la medida de sus diagonales. 

 

Solución: 

 

 

( ) ( )
2 2 2 2 22 2

2
2 2 4 2

2

4 2 2

2 , 2 , :

10 100100

482 2 96 2
4896

42

48 2304
100 100 2304 100

100
100 2304 0

Si llamamos x y al valor de las dos diagonales del rombo tenemos

x y x yx y

x y
x y yx y

x

x x x x
x x

x x x

 + =  + =+ =
  

⇒ ⇒  ⋅ ⋅ ⋅ = → =⋅ ==  
 

 + = ⇒ + = ⇒ + = 
 

± −
− + = ⇒ =

( )2

2

2

16 12 .

100 4 2304 100 28

2 2

64 8 8 6

6 836 6

, la diagonal mayor mide cm la diagonal men

x x cm si x cm y cm

si x cm y cmx

o

x cm

En cualquier ca cms y ro

− ⋅ ±=

 = ⇒ = = ⇒ =
⇒  = ⇒ == ⇒ = 
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Ejercicio 5.  (1,25 puntos) 

− Calcula el valor de la expresión: 

2
23

54
loga

a a

a

 ⋅
 
 
 

 

 

− Encuentra a qué número debemos elevar 5 para obtener como resultado 10. 

 

 

Solución: 
22 12 2 22 1 5 5523 3 6

3 6 4 612
554
4

2
2 23 3

5 54 4

) log log log log log

.

log 2 log lo

5

2 g

6a a a a a

a a

a a a a
a a a a

a a

También se pueden aplicar las propiedades de los logaritmos

a a a a

a a

+ − −−
      ⋅ ⋅   = = = = =            

   ⋅ ⋅
   = =
   
  

−


( ) ( )( ) ( )

( )

32 5 4 54 43

6 5 54

5

log 2 log log

5 5 5 5 5
2 log log 2 log log 2 2

6 4 6 4 12

) 5 10 , log 10,

5

6

a a a a

a a a a

x

a a a a a a

a a a a

b Buscamos un número x tal que por la definición de logaritmo x que es el mismo número

  ⋅ − = ⋅ − =  
  

     = − = − = − = − =     
  

−
  

= ⇒ =

( ) ( )5

log 101
log 10 log 5log55 10 5 1

1
; 0,1 1,

lo
5

g 5
0 10

a

aque Tenemos que o a⇒ ∀ ∈= ∞= = +∪

 

 

Ejercicio 6.  (1,25 puntos) 
 

Resuelve las siguientes inecuaciones: 

 

3 2 1 1 2
) 1 7

3 2 3

6
) 4

1

x x x
a x

b x
x

− − −− + > −

+ ≤
−

 

 

Solución: 

 

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )

3 2 1 1 2
) 1 7

3 2 3

2 3 2 3 1 2 1 2 2 3 2 3 1 6 2 1 2 426 6 7

6 6 6 6 6 6 6

3
6 4 3 3 6 2 4 42 6 3 4 42 2 4 3

3
,

4

6 49 3
49

:
9

x x x
a x

x x x x x x xx

x x x x x x x x x x

Soluc xión

− − −− + > −

− − − − − − + − −⋅− + > − ⇒ > ⇒

− − + + > − − ⇒ − + + > + − − ⇒ > − ⇒

 ∈ − + ∞

−




>



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( ) ( )

( ) ( ) ( ) ( )

2 2

2

6
) 4

1

4 1 66 4 4 6 3 10
4 0 0 0 0

1 1 1 1

5 2
3 10 5 2 0 .

1

b x
x

x x x x x x x
x

x x x x

x x
Factorizamos el polinomio x x x x y analizamos elsigno de la fracción

x

+ ≤
−

+ − − − + − − + −+ − ≤ ⇒ ≤ ⇒ ≤ ⇒ ≤
− − − −

+ −
+ − = + − ⇒ ≤

−
 

 

 

 ( ), 5−∞ −  5−  ( )5 , 1−
 

1
 

( )1 , 2  2  ( )2 , + ∞  

( )5x+  −  0  +  +  +  +  +  

( )2x−  −  −  −  −  −  0  +  

( )1x−  −  −  −  0  +  +  +  

( ) ( )
( )
5 2

1

x x

x

+ ⋅ −
−

 −  0  +  ∃  −  0  +  

 
 

( ] ( ], 5 1 ,: 2Solución x∈ −∞ − ∪  

 
 


