Numeros reales y algeb Diciembre 2018
Ejercicio 1. (1,25 puntos)
Calcula ay b para que el polinomio p(X) =X +6X + axt L sea divisible por (X2 —4) .

Solucion:

p(x)=x+6xX+ axt b

p(x) debe ser divisible entr(e x4) = combéx4=( +8)( -8, (P x tiene que ser dieisintre( x+2) y( x2).
p(-2)=0 = (-2)°+6(-2)"+a(-2)+b=0 = -8+24-2a+b=0 = -2a+b=-16
)=0

p(2 = (2)°+6(2)°+a(2)+b=0 = 8+24+2a+b=0 = 2a+b=-32
—2a+b=-16 _ _
o+ b= 32 = sumando ambas ecuaciones obtenen?os--48 = b=-24 , y en consecuencied

Por tanto el polinomio sera p(x)=x*+6x*-4x-24

Ejercicio 2. (1,25 puntos)

— Escribe en forma de intervalo y representa en la recta real el siguiente conjunto de niumeros:

|2x-1=5
— Efectuay simplifica: f4+%—\/§+ %
Solucidn:
a) [2x-1=5

Los numeros cuyo valor absoluto es mayor o igual ue son lggma o iguales qué y los menores o iguales gbe
2x-125 = 2x26 = x23 = xJ[3,+)
Entonces o] =

2x-1<-5 = 2x<-4 = x<-2 = xJ(-»,-2]

Los niimeros reales que cumplen la comatic|2x~1/=5 son los pertenecientes al conjunfec , —2]U[3, +)

N

b {4+14 \ﬁ _[F+ __@ 234 f\gﬁ 52,05, «/_ 10(!5_1zf+3\(/5§=6
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Ejercicio 3. (3,75 puntos)

Resuelve las siguientes ecuaciones:

a) V2x-1-+x-1=1 g =g

X*  x-41 1
by —+ =5-x atio + _
) x+1 X -1 d) [é 2*'1j
a) V2x-1-4Jx-1=1
J2x-1=1+/x-1
(\/ZX—_’]_)2 :(1+,/X_1)2
2x=1=1+ x-1+2/x-1
x=1=2Jx-1
(x-1) =(2x-1)
X* = 2x+1=4(x-1)
6+4/(-6)" -415 5
X2_6X+5:O = X= W:6i4: X
2 2 x=1
Lo comprobamos y ambas soluciones solidas.
c) -3 = g2

3)(2—3 - (32

3)(2—3 — 36x+24

)3x+12

X* -=3=6x+24
x*—6x-27=0
_6+./(-6)"-40{-27)

+12
=
2

2

X

6144 _6
2

Soluciones{

33

Diciembre 2018

d 2log, x+log,( %2)=5

f) log( x+1)=log(5 x-13) -log( x-3)

X3 +x—41
x+1 X¥-1

b)

5-X : mcn{( xrl)( ?(—1)]=( ?(—1)

x3(x—1)+x—41_(5—x)(x2—1)
-1 x-1 X -1
xX*=x¥+x-41 5X-5- X+ x
-1 X -1
X=X+ x—41=5¥-5- X+ X
x*-5x-36=0 ,

ecuacion bicuadrada e y
y=9

y*-5y-36=0 = {
y=-4

s

Soluciores {
-3

1

d) 4[@2X + Zx_lj

4[@2X +2£] =33, hacemos el cambio de variabl& =

33

X

4E€t+%):33 = 4t+%:33
2 2
4L+§:ﬁ = 4t—+8:ﬁ = 4‘[2+8:33t
t ot ot t
4°-33t+8=0
3B (-33)°-4@B 33+31 | -0 =2
= = = =
202 8 tz%1 22X =27

. X
Soluciones
X=-2
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d) 2log, x+log, (x-2)=5

log, x* +log, (x—2) =log, 2°

log, | x* [{x~2)]=log, 32

X[x-2)=32 = X¥-2X=32
x*-2x*-32=0 , factorizamos el polinomio

1 -2 0 -32
4 4 8 32
1 28 O

X -2x -32=(x-4)( X +2x+8) =
X=4=0
X*+2x+8=0
x*+2x+8=0 no tiene salciones reales
Solucih x=4

(x-4)(¥+2x+8)=0 = {

Ejercicio 4. (1,25 puntos)

Diciembre 2018

f) log(x+1)=log(5x-13)-log( x-3)

5x-13 5x-13
| 1) =1 1=
og(x+1) og( 3 j X+ =3
(x+1)(x-3)=5x-13
x? —3x+ x-3=5x-13
X2 —-7x+10=0

7+./(-7) -400 =

X = * ( 2) :723:{2_2

Comprobamos las posibles soluciones y vemasgei2 no
es vdida porque no existen logaritmos de niumerogati/os

Solucbn x=5

El lado de un rombo mide 10 cm y su drea 96 cm?. Calcula la medida de sus diagonales.

Solucion:

Si llamamos2 x 2 vy al valor de las dos diagonales del rombo tesemo

X+ Y =10°

(2012y) _ g,
2

x* —=100x* +2304=0

En cualquier cao, la diagonal mayor midé6 cny

X%+ y* =100 x? + y* =100
X[y:@ X[y:48 N y:4_8
4 X
x2+2i204=100 — X +2304=100%
100+ ,/(~100)’ - 42304
L oe- J(~100) _ 10028

2 2
six8 cm= ¥6 cm
six=6cm= y=8cm

la diagonal n@nl2cm
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Ejercicio 5. (1,25 puntos)

— Calcula el valor de la expresion:  log,

Ja’/a

Diciembre 2018

2

— Encuentra a qué nimero debemos elevar 5 para obtener como resultado 10.

Solucion:

5
a4

a) Ioga[ <‘/¥

2 2 1)
Y’ a 8 [xf 2,18
——— | =log, =log,| a

2 5 2 5 5
J :Ioga(aﬂ] =log,a*® = 5

También se pueden aplicar las propiedades de los logaritmos

Ioga[ﬂJ2 = ZIOQ{LB/E] = Z(Ioga (%/TB/E) - |oga(<‘/§)) . Z(Ioga(m) - |oga(</§)j _

= 2(Ioga$/§—loga{‘/§) = 2[gloga a—gloga aj =

b) Buscamos un nimero x tal ggé=10 =
1

d

942

6 4

por la definici@ldgaritmq x=10g;10, que es el mismo numi

que 1 Tenemos qQuUEs™° =10 ; 5 =10

log5

Ejercicio 6. (1,25 puntos)

Resuelve las siguientes inecuaciones:

a) 3x—2_x—1+1>1—2x_7x
3 2 3
b) x+4si
x-1
Solucion:
a) 3x—2_x—1+1>1—2x_7x
3 2 3
2(3x=2) 3(x-1) 6_2(1-2¥ 60Tx -
6 6 6 6 6

log, 10

&'™° =10 O [H0,1)U(L,+o)

2(3x-2)-3( x—1)+6> 2(1-2%-42 x

6 6

3

6X—4-3x+3+6>2-4x-42Xx = 6Xx3x4x42 % 2+4-3-6 = 49 »-3 = X —-—

Solugoén: XD(— , +ooj

49
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b) x+d<—2
x=1
-1) - 2 _ —A—- —
wia——8 <0 (x+4)(x-1)-6 _, XFox+ax-4-6_  _  X+3x10__
x-1 x-1 x-1 x-1
: L X+35)(X-2 , : o
Factorizamos el polinomio®+3 x10=( 5)( <) L(l)so y analizamossegno de la fraccior
X_

((».-5) |5 (53 | 1] (1.2 2 | (2.+)
(x+5) - 0 + + + + +
(x-2) - - - - - 0 +
(x-1) - - - 0 + + +
EEA o]+ 2] - o] -

Solucion xO(-e , =5 U (1, 2]
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