Examen de numeros y dlgebra 6/02/2013

Ejercicio 1.

En un cuadrado cuyo lado es g, se unen los puntos medios de los cuatro lados, formando otro cuadrado
cuyos puntos medios volvemos a unir, y asi sucesivamente. Encontrar la suma de las areas de todos lo
cuadrados asi formados.
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Si el primer cuadrado tiene lado a = su drea A =a

Es claro que el lado del segundo cuadrado es % pero eso no es necesario para
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Ejercicio 2.

Calcula ay b para que el polinomio P(x) =x’+6x> +ax +b seadivisible por ()c2 —4).

x'-4= (x +2)( ) = para que P(x) sea divisible por (x2 —4), debe serlo por (x +2) y por (x —2) =

{P( 2)=0 {P(—2):(—2)3+6EQ—2)2+aEQ—2)+b N {16—2a+b:0 N {a:—4

P(2)=(2) +62) +al{2) +b 32+2a+b=0 b=-24

Ejercicio 3.

2
Calcula el valor de la siguient it 1+\/_ _[1=ve
alCula el valor de la siguiente expresion -
& P |l 1+6

[lngz_{l_@]z (1+v6) (1- J€)2 7+2¢g_7_2@:(7+2J€)2—(7—2J€)2:
1=vo) (1+6) (1-J6) (1+v6) 7-246 7+2J5  (7-2J6)(7+2V6)

) (49+24+28J€)—(49+24—28J_) 566

49-24 25

Tambien :

[wa]z (1 J‘] [1+x/_ 1- Jaj[wa_l-ﬁ]: (1ev6) +(1-v6) |/ (1+6) -(1-V6)
1-v6) \1+v6) "L1-vo 1+ \1-ve 1+6) | (1-V6)(1+v6) || (1-V6)(1+e)

:[7+2\/€+7—2\/€][7+2\/€—7+2%]:[ﬁ)tﬁﬁjzﬁ

1-6 1-6 -5 -5 25
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Ejercicio 4.

V339 V75 - J_7 +2412
Halla el valor de la siguiente expresion: logJ— \/— Og

3

V3G9 _ \/—@/7 13/3732/37_1 A S S A 3%%_5
R S gﬁT_Ogﬁ Ty T 9Bp VY T T TI08s %

J5-V27+24012 . B3F -3 +232 . 553-3B+4B . 63 o (1Y
log, =log, —logl——log ——l g13x/§—10g132—10g1 = =-
3 2 3 2 3 2 3 3 3
Entonces: lo \/—B/— lo \/— \/—7+2\/—:§_(_§j:§+2:1
S5 R 6 \2) 66 3
Ejercicio 5.
10gx+log(x+y)=1+log3
Resuelve el siguiente sistema de ecuaciones:
10gy+log(x+y)=log2+log3
logx +log(x +y)=1+log3 log[x ]—10g10+10g3 = log[x x+y)]—log30 x(x+y)=30
logy+log(x+y)=log2+log3 log[y X y)1=10g(28) = log[y x+y)]=10g6 y(x+y)=6
_30
(ee2)=2 30 _6 y=1
> —=— = x=5y = y(5y+y)=6 = ybBy=6 = p’=1 =
_6 x oy y=-1
(x+y)==
Yy
M ; |y:1 = x=5
Ejercicio 6.
Encuentra las soluciones de la ecuacion: ‘x“ +x°—x*-2x-— 1‘ = ‘x“ -x+4x* +2x -4
X - =2x-1=x" - +4x*+2x -4 2x° =5x* —4x+3=0
x4+x3—x2—2x—1|=|x4—x3+4x2+2x—4| = 0 = 0
X - 2x-l=—x*+x—4x* -2x+4 2x*+3x2=5=0

2x* +3x°-5=0 = (xzzt) 20 +3t-5=0 =
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Ejercicio 7.
Efectua las operaciones y presenta el resultado en forma de fraccidn irreducible.

X’ =6 +5 20° =8 2x=10 _ (x? —6x+5)cf2x? =8) ffx” +3x) _ (x-1)[fx—5)20{x* -4) G [{x+3)

X’ +5x+6 x*—x x*+3x (x2+5x+6)EQx2—x)Eﬂ2x—10) (x+3)[ﬂx+2)§c[ﬂx—l)ﬂ[ﬂx—5)

B L L e e = O B
2 o] (o] ]

1 X 1-x X 1-2x

A T Tl T T T (et L) RO o) ) B
x -2 x(1-22) 7 x(1=20) Tx(1-2x)(1-x7) " x (1525) (1) (14x) x4

1-x 1-x 1-x

a)

Ejercicio 8.

T-n
) 2n+1
Calcula el valor del limite:  lim (3 ——j

n o n+2
.l :
+ + +1\™
i (3—2’1 1]=3 1 2n =3-1 n_ -3 2 0=1 11m(3—2n 1) - 1% [limite del numero e
n-o n+2 n-— o n+ n-o 1+2 1+O n— o n+2
n

T-n T-n T-n T-n
. 2n+1 . 2n+1 . 2n+4 2n+1 .
lim|3- " =lim|1+2- " =lim| 1+ n el =lim| 1+ 3 =
n-o n+2 n-w n+2 n-o n+2 n+2 n-w n+2

Ejercicio 9.

.y 2 — 1-
Resuelve la ecuacién: 57 -10=303""

57 -10=306" = SZBX—10=3G5§X = 25[5"—10=;—f = (cambiamos 3* =1) :25:—10=? =

t=1 = 3=1 = =0
) s 21,/(—2)2+4E5[3 2+8
= 25t -10t-15=0 = 5t -2¢t-3=0 = = = =

203 10 t:_§3><_£
5
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Ejercicio 10.

x> =2x+3
- 2 29<

Resuelve la inecuacion: <-1
x-9
x2—2x+3+lso _ )cz—2x+3+x—9SO _ xz—x—6SO N (x+2)(x—3) <0
x-9 x-9 x-9 x-9
Ahora analizamos el signo de la fraccion :
(-=.-2) | 2| (2.3) | 3] (3.9 |9 | (9,+x)
(x+2) - 0 + + + + +
(x-3) - - - 0 + + +
(x-9) - - - - - 0 ;
(x+2) Eﬂx—?))
x-9 B 0 + 0 B ya +

Solucién: x0 (-, -2]U[3,9)
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